TONG VA HIEU CUA HAI VECTO <<<

THUAT NGO | KIEN THUC, Ki NANG

« Téng cua hai vecto « Thuwc hién cac phép toan cdng, trir vecto.

« Hiéu cta hai vecto : « M6 ta trung diém ctia doan thing, trong tdm cia tam gidc
« Vecto dbi béng vecto.

¢ « Van dung vecto trong bai toan téng hop lwe, tdng hop van toc.

Mét con tau chuyén déng tir bé bén nay sang
bo bén kia clia mét dong séng véi van tée
rieng khéng déi. Gia str van téc dong nuwére la
khéng d6i va dang ké, cac yéu tb6 bén ngoai
khac khéng anh huwéng dén van tée thuc té
ctia tau. Néu khéng quan tam dén diém dén
thi can gilr lai cho tau tao voi bo séng mot
goc bao nhiéu dé tau sang bo bén kia duoc
nhanh nhat?

Van toc thuwe té cha con tau trén séng doi voi b phu thudc vao van tdc riéng cha tau (doi voi
dong nwéc) va van toc clia dong nwédce (ddi véi bo). Tuong tw, mét vat thwdng chiu tac déng
clia nhiéu lwc. Ta da biét dung vecto dé biéu dién cac dai lwong d6; bai hoc nay xay dung
cac phép toan vecto, twong thich voi viéc tdng hop van téc, tdng hop va phan tich lyc.

1. TONG CUA HAI VECTO

) Ho1. Véi hai vecto a, b cho trudc, lay mot diém
A va vé cac vecto AB =a, BC = b. Lay diém A’

khacAvaclingvécacvecto A'B'=a, B'C'=b.
Hai hai vecto AC va A'C' c6 mdi quan hé gi?

I"" B

Cho hai vecto a, b. LAy mot diém A tuy y va
vé AB=a, BC =b (H.4.13). Khi d6 vecto
AC duwoc goi la téng clia hai vecto' a va b |
va dwoc ki hiéu la a + b. VES:

ol

Phép lay téng clia hai vecto duwoc goi 13
phép cong vecto.

Hinh 4.13

) #92. Cho hinh binh hanh ABCD. Tim mdi quan hé
gi(ra hai vecto AB + AD va AC.




Quy tac ba diém: Véi ba diém batki A, B, C, tacé AB+BC = AC.
Quy tac hinh binh hanh: Néu ABCD la mét hinh binh hanh thi AB+ AD = AC.

) o3, a) Trong Hinh 4.14a, hay chi ra vecto a+b _— 2 C
vavecto b+a. - /
i Lk = e
b) Trong Hinh 4.14b, hay chi ra vecto (a+ b)+c¢ va _
vecto a+(b+c). A b D
i b E}
\V/éi ba vecto a, b, ¢ tuy y: b —n"
« Tinh chat giao hoan: a+b=b+a; Do~ g \©
« Tinh chét két hop: (a+b)+c a+(b+c:) ~<C
« Tinh chét clia vecto-khéng: a+0=0+a=a. b) D
: J Hinh 4.14

') Vi du 1. Cho hinh vudng ABCD vé&i canh cé dé dai bang 1. Tinh

D tuyéntip 1. Cho hinh thoi ABCD v&i canh ¢ d6 dai bang 1 va

=

Cha v. Do cac vecto (a+b)+c¢ va a+(b+c) bang nhau, nén ta con viét ching dwéi dang
a+b +c va goi la téng cua ba vecto a, b, c. Twong ty, ta cling co thé viét téng clia mot sé

vecto ma khdng can dung cac dau ngoac. ) P

dé dai cua cac vecto AB+CB, AB+DC +BD.
Giai

Do AB=DC nén AB+CB=DC +CB=DB. p b
Vay |AB + CB| =|DBl = DB = /2.
Taco AB+DC +BD =(AB+BD)+DC = AD + DC = AC. £ c
Do d6 |AB + DC + BD| =|AC| = AC = 2.

Sl y ; 120°
BAD =120° Tinh do dai cua cac vecto CB+ CD, DB + CD + BA. A D

2. HIEU CUA HAI VECTO

Hai doi kéo co bét phéan thdng bai!

) HB4. Thé nao la hai lwe can bang? Néu dung hai vecto dé biéu dién hai lwc can bang thi hai
vecto' nay cé méi quan hé gi véi nhau?

i )
+ Vecto co cung do dai va nguwoc hudng voi vecto a dwoc goi la vecto dbi clia vecto a.
Vecto d6i cha a duoc ki hiéu la —a.

-+ Vecto 0 dwoc coi la vecto dbi ctia chinh né. )]

Ch y. Hai vecto déi nhau khi va chi khi téng ctia chung bang 0.

W
T
P, ¥
S
-~ -



o~

L

Vecto a + (—b) dwoc goi la hiéu clia hai vecto a va b va dwoc ki hiéu |a a— b. Phép lay

hiéu hai vecto dwoc goi la phép trir vecto.

\

Chiiy.Néu b+c=athia-b=a+(-b)=c+b+(-b)=c+0

\V&i ba diém O, M, N tuy y, ta c6 MN = MO + ON

= C.

[Quy tac hiéu: Vi ba diém O, M, N, ta c6 MN = ON —OM.]

) Vi du 2. Cho hinh binh hanh ABCD va mét diém O bat ki.
Chirng minh rang OB - OA =0OC - OD
Giai
Ap dung quy tac hiéu, ta cé OB-0A = AB, OC —0D =DC.
Mét khac AB=DC nén OB -OA =0C - OD.

1 Vi du 3. a) Chirng minh rang néu /1a trung diém ctia doan thang AB thi IA + IB = 0.
b) Chirng minh rang néu G |a trong tdm cta tam giac ABC thi GA+GB+ GC =0
Giai
a) (H 4.15) Khi / |a trung diém cla AB, thi hai vecto /A va

IB co cung 4o dai va nguoc hwéng. Do d6, /A va IB doi
nhau, suy ra IA+IB=0.

b) (H.4.16) Trong tdm G cla tam gidc ABC thudc trung tuyén Al

va GA = 2GI. Lay diém D dbi xirng vo&i G qua /. Khi @6 ti giac
GBDC cb6 hai dwdng chéo cat nhau tai trung diém cia mébi
dwdng nén no la mét hinh binh hanh. Ta cdé GA = 2G/= GD.

Hai vecto GA va GD co6 cung 40 dai va /a nguoc hwcrng nén B

chuing |a hai vecto déi nhau, do d6 GA + GD =

Trong hinh binh hanh GBDC, ta co GB+GC =GD.
VéyGA+GB+GCf=GA+GE5=4

= (—-OM)+ON = ON - OM.

/
Hinh 4.15
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Hinh 4.16

) Luyén tip 2. Cho tir giac ABCD. Goi M, N lan lwot |3 trung diém clia cac canh AB, CD va
O la trung diém cGa MN. Chirng minh rang OA + OB+ OC + OD = 0.
Chu v. Phép cong vecto twong (rng véi cac quy tac téng hop
lwe, tdng hop van toc:

Néu hai lwe cung tac dong vao chat diém A va duoc biéu
dién boi cac vecto u u thl hop lwc tac ddng vao A duoc
biéu dién bdi vecto u1 + f...'E

Néu mét con thuyén di chuyén trén séng vé&i van tée riéng
(van tbc so véi dong nuéc) dwoc biéu dién bdi vecto v,
va van téc clia dong nwéde (so voi bd) dwoc biéu dién bdi
vecto v, thi van téc thue té clia thuyén (so véi bd) dwoc
biéu dién bdi vecto' v, + v,

Trong Vat li, trong tam cua mot vat
|4 diém dat cla trong e tac dung
|én vat do. Doi voi mét vat mong
hinh da giac AA,...A, thi trong
tAm cda né I3 didm G thod man
OA +GA, +++GA =0




) Vi du 4. Hay gidi bai toan trong tinh huéng mé dau.

d,
Giai ; ’B ,."C
Ta biéu thi hai b& song 1a hai dwéng thang song song d,, d, F
(H.4.17). Gia sl tau xuét phat tir A e d, va banh l&i ludn duoc N Vors

gilr d& tau tao voi bo géc a. Goi v, va v, 1&n luot la vecto vV 4T

van toc riéng cla tau va van toc dong nudc. Goi M, Nlacac o 4

diém sao cho v, = AM, v, = MN . Hinh 4.17

Khi 6 tau chuyén déng véi vecto vantécthuyctéla v=v. +v, = AM + MN = AN.

Goi B, C twong tng la giao diém cta AN, AM véi d,. Tau chuyén déng thang tir A @én B véi

vecto van téc thye t& AN, do d6 thoi gian cén thiét dé tau sang dwoc be d, 1a jﬂ - ﬁ; .

Mat khac, AM =

Vay dé tau sang dwoc bé bén kia nhanh nhét, ta can gilr banh lai dé tau luén vuéng goéc voi bo.

) Vin dung. Tinh lyc kéo can thiét d& kéo mot khdu phao co
trong lwong 22 148 N (g véi khoi lvong xap xi 2 260 kg)
lén moét con déc nghiéng 30° so véi phuong nam ngang
(H.4.18). Néu lyc kéo ctia mbi ngwei bang 100 N, thi can toi
thiéu bao nhiéu ngudi dé kéo phao?

Hinh 4.18

Chu V. Ta coi khdu phao chiu tac dong cuia ba lwc: trong lyc [= (co do Ion |ﬁ| =22 148 N, co
phuwong vudng géc voi phrong nam ngang va huéng xudng duwéi), phan lwe w (co Ao Ion
lw| = [!3|cns30°, co phrong vudng goc véi mat doc va hwéng Ién trén) va luwc kéo F (theo
phwong dbc, hwdng tir chan dbc 1én dinh doc).

BAlI TAP
4.6. Cho bon diém A, B, C, D. Chirng minh rang:
a) AB+BC +CD + DA =0: b) AC — AD = BC - BD.

4.7. Cho hinh binh hanh ABCD. Hay tim diém M dé BM = AB + AD. Tim méi quan hé gilra
hai vecto CD va CM .

4.8. Cho tam giac déu ABC cé canh bang a. Tinh db dai cla cac
vecto AB- AC, AB+ AC.

4.9. Hinh 4.19 biéu dién hai luc F.l, F cung tac dnng lén mot vat, B
chn|F‘-..3 N, [F1-2 N. Tinh @6 1én clia hop luc F, + F,.

4.10. Hai con tau xuét phat cung luc tir bé bén nay dé sang b
bén kia ctia dong séng voi van téc riéng khong déi va co do
I&n bang nhau. Hai tau luén dwoc gilr 1ai sao cho ching tao
vé&i be cung mét gbc nhon nhwng mét tau huéng xudng ha
lwu, mét tau huéng 1én thwong ngudn (hinh bén). Van téc
dong nuwéc la dang ké, cac yéu td bén ngoai khac khéng
anh huwéng t6i van téc cha cac tau. Héi tau nao sang bd
bén kia trudc?




