TICH CUA MOT VECTO
vOl MOT SO

THUAT NGO | KIEN THUC, Ki NANG

« Tich clia vecto v&i mot s6 « Thwc hién phép nhan vecto véi mot so.

» Phan tich mdt vecto theo hai + Mo ta cac mdi quan hé cung phwong, cung hwéng bang vecto:.
vecto khong cung phwong ¢

V&i mbi cap vat dat trén hai dau clia mét thanh don AB, ludn cé duy nhat mét diém M thudc
AB dé néu dat tru d& tai M thi thanh don & trang thai can bang (H.4.20). Diéu trén con dung
trong nhirng truéng hop téng quat hon, chang han, thanh don duoc thay béi mét tam van
hinh da giac n dinh A, A,,..., A , tai méi dinh A c6 dat mét vat nang m, (kg). O day, ta coi
thanh don, tdm van la khéng cé trong luvong. Trong Vat li, diém M nhw trén dwoc goi la diém
khéi tam clia hé chat diém A, A,,..., A_(rng vai cac khdi lwong m,, m,,..., m, (kg).

Qua bai hoc nay, ta sé thay Hinh hoc cho phép xac dinh vi tri diém khéi tdm cta moét hé
chat diém.
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Hinh 4.20

1. TICH CUA M@T VECTO VOI M@T sé
) 191. Cho vecto AB = a. Hay xac dinh diém C sao cho BC =a.
a) Tim méi quan hé gitra AC va a +a.
b) Vecto' a+a ¢6 mbi quan hé nhu thé nao vé hudng va dé dai dbi voi vecto a?

Tich clia mét vecto a = 0 v&i mét sb thue k >0 1a mét ./
vecto, ki hiéu la ka, cung hwdng voi vecto a va co dd

dai bang klal.

”'x.
=
[
i

\1 ‘
B 1 a va a cd bang nhau hay khéng? Hinh 4.21




) 102, Trén mét truc s6, goi O, A, M, N twong (rng biéu dién . quan hé giita ON va
cac s6 0; 1: V2: —/2. Hay néu mdi quan he vé hu'n'ng OA dwoc mé hién béi déng
va dé dai ciia méi vecto OM, ON véi vecto a=0A . Viét thi*c nao?
dang thire thé hién méi quan hé gilra hai vecto OM va OA.
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Hinh 4.22
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Tich ctia mot vecto a =0 véi mot sé thue k < 0 1a mot
vecto, ki hiéu 1a ka, ngwoc huwéng voi vecto a va co dod _ﬁa——
dai bang (~k)lal. | |
. . Hinh 4.23
Chﬂy?.Taquyu@cké}zﬁnéuézﬁhuécsz}. a
Trong Hinh 4.24, hai trung tuyén AM va BN cla tam giac N
ABC cat nhau tai G.
Ta c6 GA = —2GM, MN—-%A_H B M C
Hinh 4.24

Nhan xét. Vecto ka cé do dai bang |k||§[ va cung huong

i 2 néu k>0 et S e AU EeD va koD Phép ldy tich clia vecto v&i mot s6
vOi @ néu k =0, ngwoc hweng voi a néu a=0 va k <0. BOT1a phép nhén vects vol mat sb

¥ X R - (hay phép nhan mét sé véi vecto).
ﬂ -a va (-1)a ¢6 moi quan he gi?

Y Vi du 1. Chirng minh rang hai vecto a va b (b =0)
cuing phwrong khi va chi khi ton tai sé k d& a = kb.
Giai

Théat vay, néu a=kb thi a va b cung phuwong.

Ngwo'c lai, gia st avab cung phuong, ta lay k :% néuavab cung huéng va lay k = —%
b b
néu a va b nguoc hueéng. Khi do a=kb.
) Luyén tip 1. Cho dwdng thang d di qua hai diém phan biét d
A va B (H.4.25). Nhirng khang dinh nao sau day la dung? A B
a) Diém M thudc dwong thang d khi va chi khi tén tai s6 ¢ Hinh 4.25

dé AM =tAB.
b) Véi diém M bét ki, ta ludn c6 AM = %AB

¢) Diém M thudc tia dbi cla tia AB khi va chi khi tén tai sé t <0 dé AM =tAB.



2. CAC TiNH CHAT CUA PHEP NHAN VECTO VG1 MOT S0

D HD3. Véi u #0 va hai sé thwe k, t, nhirng khang dinh nao sau day la dung?
a) Hai vecto k(tu) va (kt)u co cting dd dai bang |kt||ul.
b) Néu kt = 0 thi ca hai vecto k(tu), (kt)u cung huéng véi u.
c) Néu kt <0 thi ca hai vecto k(tu), (kt)u ngroc hwéng voi u.

d) Hai vecto k(tu) va (kt)u bang nhau.

) 194, Hay chi ra trén Hinh 4.26 hai vecto 3(u +v) va 30+ 3v .

Tir 6, néu méi quan hé gitra 3(u +v) va 3u +3v.

Hinh 4.26
r By,
Vo hal vectu* a, b va hai sé thuc k, t, ta lubn co:
. k(ta) (kt}a (k+t)a ka+ta
k-k(a+b)_ka+k5;k(é—ﬁ)zké—kﬁ; -1a=a;(-1)a=

_J

) Vi du 2. Cho doan thang AB c6 trung diém /. Chirng minh rang véi diém O tuy y, ta cé
OA + 0B =20I.

Giai

Vi I 1a trung diém clia AB nén IA+IB=0 (Vi du 3a, Bai 8).

Do d6 OA+ OB =(0i +1A) + (Ol +1B) =20 + (IA + 1B) = 20I.

') Luyén tdp 2. Cho tam giac ABC c6 trong tdm G. Chitng minh rang voi diém O tuy v, ta ¢
OA + 0B +0C =306G.

Nhan xet
» Diém / la trung diém clia doan thang AB khi vachikhi [A+1B=0.
» Diém G |a trong tam cla tam giac ABC khi va chi khi GA + GB + GC =0.

) Luyén tip 3. Trong Hinh 4.27, hay biéu thi méi AN/ // /] /
vecto u, v theo hai vecto a b, tirc 1a tim cac sé vY ,--"‘v,. | " /
X,¥,zt 8u=xa+yb v=ta+zb. [ I\ Y./ u] /
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Hinh 4.27

Ch §. Cho hai vecto' khéng cling phuong a, b (H.4.28). Khi ommemees
do, moi vecto u déu DIEU thi (phan tich) dwoc mot cach duy |
nhat then hai vectcr a b nghia la co duy nhéat cap sé (x;y)
sao cho u = xa + yb. b

a
Hinh 4.28




) Vi du 3. Cho tam giac ABC. Hay xac dinh diém M d& MA + 3MB + 2MC = 0.
Giai (H.4.29)

Hinh 4.29

Pé xac dinh vi tri clia M, tredc hét ta biéu thi AM (voi gbc A da biét) theo hai vecto da biét
AB. AC.

Pang thirc vecto da cho tuong dwong véi: MA +3(MA + AB) + 2(MA + AC) =0

e A e

< 6MA+3AB+2AC =0 « AM:EAB +~§AC.

Lay diém E la trung diém clia AB va diém F thudc canh AC sao cho AF = %AC.

Khi @6 E:%A—B va F:%AT:. Vivay AM = AE + AF .
Suy ra M la dinh thir tw cGa hinh binh hanh EAFM.

Ta tré lai van dé da duoc néu trong phan dau bai hoc. Diém khoéi tam M clia hé cac
chat diém A, A, ..., A, voi cac khoi lwong twong tng m,,m,,...,m_ duwoc xac dinh bdi
dang thirc vecto

mﬁ»T& -rm2m+---+mﬂﬁTﬂ”:_ﬂ'.

Vi vay, viéc xac dinh diém khoi tam dwoc quy vé viéc xac dinh diém thoa man dang thirc

vecto tvong rng.

BAI TAP

4.11. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi M la trung diém clia canh BC. Hay biéu thi AM theo
hai vecto AB va AD .

4.12. Cho tir giac ABCD. Goi M, N twong (rng la trung diém cla cac canh AB, CD. Chirng
minh rang BC + AD = 2MN = AC + BD.

4.13. Cho hai diém phan biét A va B.
a) Hay xac dinh diém K sao cho KA + 2KB = 0.

oy Ay D

b) Chirng minh rang véi moi diém O, ta c6 OK = EOA + EOB.
4.14. Cho tam giac ABC.

a) Hay xac dinh diém M & MA + MB + 2MC =0.

b) Chirng minh rang véi moi diém O, ta c6 OA + OB + 20C = 40M.




4.15. Chét diém A chiu tac dong ctia ba luc F, F,, F, nhw Hinh 4.30

va & trang thai can bang (tirc 1a F, + F, + F, =0). Tinh @0 1on cta

cac luc F,, F,, biét F, c6 d61én 1a 20 N. i

Hinh 4.30

Em ¢6 biét?
Mac du dwa vao lwc day cla gid, bang cach di theo dwdng dich dac, thuyén budm van
cé thé di chuyén t&i mét vi tri & ngwoc hwéng gid so véi vi tri xuat phat.
tich

Gio _
\ Phuwong canh buém

Vi tri xuét phat

Ta hay dung kién thirc vé vecto dé phan tich cac lwc chinh tac dong téi sw chuyén déng
cta thuyén budm trong trueong hop nay. Luc F do gid tac déng vao canh budm duoc
phan tich thanh lwc p cung phu*::rng v&i canh budm va lwc g vudng goc voi canh budm.
Do canh bunm mong nén lwc p chi trrot di ma khong tac dong Ien canh buém. Ta lai
phan tich Iwc qr thanh luc a cung phuong véi séng thuyén va luc b cb phuwong vuong
goc Vo séng thuyén. Thuyén buém cé séng thuyén sau (mdi nhon) nén né chiu mét
e can b' dang ké clia nwéc, vudng goc voi séng thuyén. Nguoi ta dieu chinh huéng
thuyén (huong séng thuyén} phwong clia canh budm dé lwc can b' clia nwéc (Iwc nay
khong phu thudc vao sw diéu chinh) thang lwe b (co thé diéu chinh g6 Ion). Cudi cung,
dwdi tac ddng cla lwe a thuyén di chuyen va sau mét khoang thdi gian, né lai dwoc diéu
chinh hwéng, dé di dén dich theo duwéng dich dac.



