PHEP CHIEU SONG SONG
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+ Phép chiéu song song i + Nhan biét khai niém va tinh chat co ban vé phép chiéu song song.
» Hinh chiéu .« Xac dinh anh cta mo6t diém, mot doan thang, mot tam giac, mot

dwdng tron qua phép chiéu song song.
« V& hinh biéu dién ctia m6t s6 hinh khéi don gian.
« M6 td mét s6 hinh anh trong thuc tién c6 lién quan dén phép

+ Phuong chiéu
+ Hinh biéu dién
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chiéu song song.
Trong bong da, cong nghé Goal-line duoc sSatus "Té;a?ﬁ- ""%i& o36T%)
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gip trong tai dwa ra quyét dinh vé mot ;h
ban thang ¢é dwoc ghi hay khéng. Yéu té AR S IR
hinh hoc nao cho ta biét qua bong da
vuot qua vach voi hay chwa?

Mot ban théng diroc ghi.

1. PHEP CHIEU SONG SONG

) Ho1. Mét khung clra s cé dang hinh trén véi cac chan song tao thanh hinh vuéng ABCD,
hai dwdng chéo clia hinh vudng cat nhau tai O. Dwéi anh mat trei, khung clra va cac chan
song d6 bong 1én san nha (H.4.56a). Quan sat hinh vé va tra |&i cac cau héi sau:

a) Cac dwong thang ndi méi diém A, B, C, D véi bong A’ B, C', D' cé ddi moét song song
hay khéng?

b) Lam thé nao dé xac dinh dwoc bong dé trén san nha cua médi diém trén khung ctlra s6?
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Cho mét phang (a) va duong thang A cat (a). Véi méi diém M trong khong gian ta xac
dinh diem M’ nhw sau:

« Néu M thuéc A thi M'la giao diém cua (o) va A.
« Néu M khéng thudc A thi M'1a giao diém cuia (o) va dwdng thang qua M song song voi A.
Piém M' dwoc goi la hinh chiéu song song ctia diém M trén mat phang («) theo phuong A.

Phép dat twong (rng méi diém M vai hinh chiéu M’ ctia nd duoc goi la phép chiéu song song
én (o) theo phuong A.

_Mat phang (o) dwoc goi la mat phang chiéu, phwong A dwoc goi la phurong chiéu.
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M
g Trong HD1, lam thé nao dé xac dinh dwoc béng cia toan bd song clra CD trén san nha?

Cho hinh Z6. Tap hop 76’ cac hinh chiéu M’ clia cac diém M thudc 76 qua phép chiéu
song song duwoc goi la hinh chiéu ctia 76 qua phép chiéu song song d6.

Hinh chiéu caa hinh chiy “A Béng @b cua ngudi ban hang rong
duwor anh mat troi trén dwong pho HOI An

Chu y. Néu mét duong thang cung phuong véi phwong chiéu thi hinh chiéu cla dudng
thang d6 la mét diém. Ké tir day, khi xét hinh chiéu cla dwong thang, néu khéng néi gi thém
ta chi xét hinh chiéu cla cac dwong thang khéng cung phwong véi phwong chiéu.

» Vidu 1. Cho hinh lang tru tam giac ABC.AB'C’

a) Xac dinh hinh chiéu cia diém A trén mat phang (A'B'C)
theo phwong CC',

b) Goi M la mét diém thudc doan thang AB. Xac dinh hinh
chiéu clia M trén mat phang (A'B'C’) theo phwong CC"

Giai (H.4.57)

a) Vi ABC.AB'C'la hinh lang tru nén AA'// BB'// CC" Vi A’

thuéc mat phang (A'B'C") nén A’la hinh chiéu clia A trén
mat phang (A'B'C’) theo phuong CC'

b) Trong mat phang (ABB'A) vé MM' // AA' véi M’ thudc A'B’
thi MM'// CC". Vi M'thudc méat phang (A'B'C) nén M'la hinh
chiéu ctia M trén mat phang (A'B'C’) theo phwong CC'. Hinh 4.57
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) Luyén tip 1. Cho hinh hép ABCD.EFGH (H.4.58). Xac dinh

hinh chiéu ctia diém A trén méat phang (DCGH) theo phuong  # /E T
BC va theo phuwong BG. :

) Vin dung 1. Trong hinh anh mé dau, khi mét ban thang duwoc ‘_..:.F. ............ G
ghi thi hinh chiéu cia qua béng trén mat dat theo phuong E_,n-"' H

thang ding ¢é vi tri nhw thé nao so véi vach voi?
Hinh 4.58

2. TiNH CHAT CUA PHEP CHIEU SONG SONG
J P2, Quan sat Hinh 4.56a va tra |&i cac cau hoi sau:
a) Hinh chiéu O’ clia diém O c6 nam trén doan A’C’ hay khéng?
b) Hinh chiéu cua hai song ctra AB va CD c6 song song véi nhau khong?
¢) Hinh chiéu O’ clia diém O ¢o phai la trung diém cia doan A’C'hay khéng?
Ta c6 céc tinh chat sau cta phép chiéu song song:

- Phép chiéu song song bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va khong
lam thay doi thur tw ba diém do. Phep chiéu song song bien dwong thang thanh dwong
thang, tia thanh tia, doan thang thanh doan thang.

« Phép chiéu song song bién hai dwong thang song song thanh hai duwéng thang song
song hoac trung nhau.

+ Phép chiéu song song gilr nguyén ti s6 d6 dai cta hai doan thang ctng nam trén mét
duwdng thang hoac nam trén hai dwdong thang song song.
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Hinh 4.58
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Hinh chiéu cda hai dwéng thang cat nhau c6 phai la hai
duwong thang cat nhau hay khéng?

') Vidu 2, Cho hinh binh hanh ABCD va goi A'B'C'D' la hinh

chiéu clia ABCD trén mat phang (P) theo phwong d (H.4.60). 4 7 -
Chirng minh rang t& giac A'B’'C'D’la hinh binh hanh. - / /
Giai I 1 1%

Vi ABCD la hinh binh hanh nén AB song song voi CD, do do 7 —

hinh chiéu ciia AB la A'B’ song song v&i hinh chiéu ctia CD 3:" > O

la C'D'. Twong tw A'D'song song voi B'C'. ~ A’ D'

Twgiac AB'CD'co AB'// C'D'va A'D'// B'C'nén no |a hinh —

binh hanh. Hinh 4.60



) Luyén tdp 2. Chipng minh rang hinh chiéu song song ctia mét Hpc
hinh thang la mét hinh thang (H.4.61). D /

) Vi du 3. Cho tam giac ABC c6 M |a trung diém clia BC. Mot (A /e
phép chiéu song song bién tam giac ABC thanh tam giac D‘/ \
A'B'C’, bién M thanh M’ Chirng minh rang A'M’ 1a dudng P &
trung tuyén clia tam giac AB'C’' (H.4.62). Hinh 4.61
Giai »

Vi M la trung diém cutia BC nén B, M, C thang hang theo th(

tw déva % =1. Do vay B’, M', C'thang hang theo thir tw dé

va

YOO 1, tlrc 1a M' 1a trung diém clGia B'C'. Vay A'M' Ia

dudng trung tuyén ctia tam giac A'B'C’

) Luyén tip 3. M6t phép chiéu song song bién tam giac ABC
thanh tam giac A'B'C". Chirng minh rang phép chiéu dé bién
dwdng trung binh cua tam giac ABC thanh duwong trung binh Hinh 4.62
cua tam giac AB'C"

3.HiNH BIEU DIEN CUA MOT HINH KHONG GIAN

) HB3. Trong ba hinh duéi day, hinh ndo thé hién hinh lap phwong chinh xac hon?
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a) b) c)
Hinh 4.63

Tl dau chwong, ta thuwong minh hoa cac hinh ti dién, hinh lap phwong, hinh lang tru,...
bang cac hinh vé trén giay. Cac hinh vé nay deu tuan theo mot nguyen tac nhat dinh va
chung dwoc goi la hinh biéu dién cGa hinh khéng gian trén mat phang.

Hinh biéu dién cua moét hinh trong khong gian la hinh chiéu song song ctia hinh dé trén
moét mat phang theo mét phuong chiéu nao dé hodc hinh déng dang véi hinh chiéu dé.

Quan sat hinh anh khung ctra sé trong Hinh 4.56a va cho biét hinh biéu dién cla hinh
tam giac, hinh vuéng, hinh tron la hinh gi?



Khi hinh phang nam trong mat phang khéng song song voi
phwong chiéu thi hinh biéu dién cua hinh phang dé cé cac
tinh chat sau:

Hinh biéu dién ctia mét tam giac (can, déu, vudng) 1a mét
tam giac;

Hinh biéu dién cla hinh vuéng, hinh chi¥ nhat, hinh thoi,
hinh binh hanh la hinh binh hanh;

Hinh biéu dién cta hinh thang ABCD véi AB // CD |a mét

hinh thang A'B'C'D'véi A'B'// C'D'thoa mén e = wlf ;
CD C'D’

Hinh biéu dién cta hinh trén Ia hinh elip.

Hinh chiéu bang, hinh chiéu dng, hinh chiéu canh
ctia mot vat thé h(mﬁn Cong nghé 8 va Cdng nghé 10)
chinh 13 hinh biéu dién cla vat thé do.

» Vi du 4. V& hinh biéu dién cha hinh lang tru ABCD.AB'C'D’
cé mat day ABCD la hinh thang, AB song song véi CD va
AB =2CD.

Giai

Hinh lang tru ABCD.A'B'C'D' co cac mat bén la hinh binh
hanh nén hinh biéu dién clia né cling cé cac mat bén |a hinh
binh hanh. Hinh thang ABCD c¢ haiday AB, CDva AB=2CD
nén hinh biéu dién cia ABCD la mét hinh thang c6 dé dai
mot day gap hai lan do dai cia day con lai. Tr do, ta vé
duoc hinh biéu dién cua hinh lang tru ABCD.A'B'C'D’ nhw
Hinh 4.64.

|

Hinh chiéu ding

Hinh 4.64

) Luyén t3p 4. Vé hinh biéu dién cta hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh.

) Vin dung 2. Phép chiéu song song cé thé duwoc sir dung dé vé dang ndi (hay dang 3D) cla
chi¥ céi nhu trong hinh dwéi day. Theo phwong phap dé hay vé dang ndi ciia mét s6 chir cai
quen thuocnhw L, N, T, ...
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4.29. Nh(rng ménh dé nao trong cac ménh dé sau day la dung?

a) Phép chiéu song song bién doan thang thanh doan thang.

b) Phép chiéu song song bién hai dwong thang song song thanh hai dwéng thang
cat nhau.

c) Phép chiéu song song bién tam giac déu thanh tam giac can.
d) Phép chiéu song song bién hinh vuéng thanh hinh binh hanh.

4.30. Néu tam giac A'B'C’la hinh chiéu cta tam giac ABC qua mét phép chiéu song song thi
tam giac ABC c¢é phai la hinh chiéu cta tam giac A'B'C’ qua mdt phép chiéu song song
hay khéng? Giai thich vi sao.

4.31. Phép chiéu song song bién tam giac ABC thanh tam giac A'B'C’. Chirng minh rang
phép chiéu dé bién trong tdm clia tam giac ABC thanh trong tam cla tam giac AB'C".

4.32. Hinh 4.65 ¢6 thé la hinh biéu dién ciia mét hinh luc giac déu hay khéng? Vi sao?

Pl B

= D
Hinh 4.65

4.33. V& hinh biéu dién cda hinh chop S.ABCD co6 day
ABCD la hinh thang, AB song song v¢i CD va AB=2 cm,
CD =6 cm.

4.34. Trong hinh bén, AB va CD la béng cua hai thanh chan
clia mét chiéc thang dwéi anh mat troi.

Hay giai thich tai sao AB song song vé&i CD.
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e Emcé biét? e N\
Phép chiéu song song duwoc st dung chil yéu trong cac ban vé ki thuat vi phép chiéu
nay thé hién dung ti 1 kich thwdc trén vat thé. Tuy nhién, phép chiéu song song khéng
thé hién dung nhirng gi ma mat ngudi quan sat dwore, vi du nhw phép chiéu song song
khéng thé hién dung luat xa gan: déi véi cac vat thé co cung kich thude, vat thé & gan
phdi |&n hon, vat thé & xa phai nhé hon. Vi vay, trong nhiéu trwéng hop, phép chiéu
song song khéng thé hién dung dé cao, dd sau cua dbi twong trong thwc té va tao ra do
giac cho nguéi xem. Bang cach khai thac nhirng o giac nay, Maurits Cornelis Escher
va Roger Penrose da dwa ra nhirng hinh anh vé cac “vat thé bat kha thi” (impossible
objects) — cac vat thé khéng tén tai trong thuc té. “Thac nwéc Escher” va “Cau thang
Penrose” |a hai vi du vé cac vat thé nhuw vay.

Thac nuwoe Escher Céu thang Penrose

Pé khac phuc nhirng han ché clia phép chiéu song song, ngudi ta str dung phép chiéu
xuyén tam (hay phép chiéu phoi canh) ma & do luat xa gan duoc dam bao. Phép chiéu
xuyén tadm véi tam C |én mat phang chiéu (P) (khéng di qua C) cho twong rng moi
diém M trong khong gian voi diém M’ la giao diém cha CM va (P). Phép chiéu xuyén
tam bién dudng thang thanh dwdng thang.

B

Khi nhin hai duong ray xe lira ta c6 cam giac
chang “cat nhau ¢ xa vo tan”

Néu (Q) 1a mét mat phang cat mat phang (P) theo giao tuyén d thi phép chiéu xuyén
tdm bién cac dwdng thang song song nam trong méat phang (Q) va khéng song song
véi d thanh cac dwong thang déng quy. Khi d6, diém déng quy nam trén giao tuyén v
cla (P) va méat phang qua C song song véi (Q). Giao tuyén nay con dwoc goi la “duwdng
thang vé tan” hay “duwéng chan tréi” trong héi hoa. Tinh chét nay clia phép chiéu xuyén
tam gidi thich tai sao khi vé phéi canh, cac dwdng thang song song trong thuc té va
huéng vé phia ngudi vé lai cé xu hwéng cat nhau tai mot diém & “xa vé tan”.
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