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THUATNGU . KIEN THU'C, Ki NANG
« Ham s0 lién tuc tai .« Nhan dang ham s6 lién tuc tai mét diém, hoac trén mét khoang,
mot diém . trén mot doan.
+ Ham so gian doan .+ Nhan dang tinh lién tuc ctia tong, hiéu, tich, thwong cda hai ham
- Hamsé liéntyctrén | SO lién tuc.
mot khoang .+ Nhan biét tinh lién tuc ciia mét s6 ham so cap co ban trén tap
« Hamsd lientyctrén i Xacdinh cua chung.
mdt doan

M6t ngudi lai xe tir dia diém A dén dia diém
B trong thoi gian 3 gio. Biét quang duong tir
A dén B dai 180 km. Chirng t6 rang ¢6 it nhat
mét théi diém trén hanh trinh, xe chay véi van
téc 60 km/h.
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1. HAM SO LIEN TUC TAI MOT BIEM

) #o1. Nhan biét tinh lién tuc cia ham s6 tai mot diém
s |

Cho ham s6 f(x)=1 x —1

2 néux =1.

Tinh giéi han lim 7 (x) va so sanh gia tri nay véi f(1).

x1

néux # 1

F N

Cho ham sé y =f(x) xac dinh trén khoang (a; b) chira diém x,. Ham sé f(x) duoc goi la
lién tuc tai dieém x, néu lim f(x)=r(x,).

X—Xq
N .

Ham s6 f(x) khong lién tuc tai x, dwoc goi la gian doan tai diém do.

') Vidu1. Xét tinh lién tuc cta ham s6 f(x) = e tai diém x, = 2.
x-—1 0
Giai -

R6 rang ham s6 f(x) xac dinh trén R\ {1}, do d6 x, = 2 thudc tap xac dinh clia ham so.

Taco lim f(x)= lim X2
x=2 7 x=»2x-1

=3=f(2). Vay ham so f(x) lién tuc tai x, = 2.




1

néu x>0

) Vi du 2. Xét tinh lién tuc cta ham dau s(x)=40 néux=0 tai diém x, =0.

Giai

—1 néux<0

Tathay lim s(x)=1, lim s(x)=-1. Do d6 khéng ton tai

x—0" x—=0"

51 han i |
gi¢i han Li_rgs(x)

Vay ham sé nay gian doan tai 0.

) Luyén tdp 1. Xét tinh lién tuc cda ham so f(x )=

(—x néu x<0
0 néux=0

tai diém x, = 0.

x* néu x>0

2. HAM SO LIEN TUC TREN MOT KHOANG

2xnéu0<x<
) Wo2. Cho hai ham s6 f(x) =+

y.i
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Ham s6 y = f(X)
Hinh 5.7
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Ham s6 f(x) lién tuc tai x, khi

va chi khi
lim f(x)= lim f(x)="7(x,).
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Ham sb y

Xét tinh lién tuc cta cac ham sé f(x) va g(x) tai diém x = % va nhan xét vé su khac nhau

gitra hai do thi.

#

khoang nay.

lim f(x)=f(a), lim f(x)=F(b).

X—a x—b

Y,

Ham s6 y =f(x) dwoc goi la lién tuc trén khoang (a; b) néu nd lién tuc tai moi diém thudc

Ham s6 y =f(x) dwoc goi la lién tuc trén doan [a; b] néu nod lién tuc trén khoang (&; b) va

\

J

Céc khai niém ham sé lién tuc trén nira khoang nhuw (a; b], [&; +o),... dwoc dinh nghia theo
cach twong tw. Co thé thay dd thi ciia ham sé lién tuc trén moét khoang 1a mét duwong lién

trén khoang do.
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x—1néu xe(0;1)

trén ntra khoang (0; 1].
0 néux=1

Vi du 3. Xét tinh lién tuc clia ham sé f(x)z{
Giai
Ta c6 f(x)=x-1véi xe(0;1). Véi x, € (0; 1) bat ki, ta co len;lﬂ(x—ﬂ:xn -1=1(x,).
Vay ham s6 f (x) lién tuc trén khoang (0; 1).

Hon nira, lim f(x)=0=f(1) nén f(x) lién tuc trén ntra khoang (0; 1].

x—>T

Vé tinh lién tuc cta cac ham so so cap co ban da biét, ta cé

# g
« Ham sb da thirc va cac ham sb y = sinx, y = cosx lién tuc trén R.
« Cachamsb y =tanx, y = cotx, y = Jx va ham phan thirc hitu ti (thwong cua hai da
thure) lién tuc trén tap xac dinh cua chung.

~ 4
) Vidu 4. Cho ham so f(x) = i +::. Tim cac khoang trén d6 ham s6 f( x) lién tuc.
Giai

Tap xac dinh clia ham s6 f(x) 1a (—o; 1) W (1; +o0). VAy ham s6 £ (x) lién tuc trén cac khoang
(—oo; 1) va (1; +x).

X% +1

X+2

'} tuyén tdp 2. Tim cac khodng trén d6 ham so f(x) = lién tuc.
3.MOT SO TiNH CHAT CO BAN

Y HB3. Cho hai ham sb f(x)= x*vag(x)=-x+1.
a) Xét tinh lién tuc cta hai ham sb trén tai diém x =1.
b) Tinh L = !:_rn[f(x) +g(x)|vasosanh Lvéif(1)+g(1).

Ta c6 khang dinh sau day vé todng, hiéu, tich va thwong clia hai ham sé lién tuc.

4 N
Gia slr hai ham sé y =f(x) va y = g(x) lién tuc tai diém x_. Khi do:

a) Cacham sé y=f(x)+g(x), y = f(x)-g(x)vay=f(x)g(x)lién tuc tai x,;

b) Ham s y = ;((?) lién tuc tai x, néu g(x,) #0.
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) Vi dus. Xét tinh lién tuc cta ham sé f(x) = %
Giai

Ham s xac dinh trén cac khoang (—oc; 1) va (1, +o0). Trén cac khoang nay, t&r thirc (ham
lwong giac) va mau thirc (ham da thirc) la cac ham so lién tuc. Do d6, ham s6 f(x) lién tuc

trén R\ {1}.



Nhan xét. Néu ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [a; b] va f(a)f(b) <0 thi ton tai it nhat mét
diém ¢ € (a; b) sao cho f(c)=0.

Két qua nay dwoc minh hoa bang db thi 1 PSR ——

nhw Hinh 5.8. //\
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Hinh 5.8

) Vi du 6. Chirng minh rang phuwong trinh x> + x> =10 =0 ¢o6 it nhat mét nghiém.

Giai

Xétham s6f(x)=x"+x”-10. Tac6 f(0)=-10<0, f(2) =30 >0 va vi f(x) |a ham da thirc

nén no lién tuc trén [0; 2]. Khi d6, phwong trinh f(x) =0 co it nhat mét nghiém trong khoéng
(0; 2).

) Vin dung. Gidi bai toan & tinh huéng mé dau.
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5.14. Cho f(x) va g(x) la cac ham so lién tuc tai x = 1. Biét (1) =2 va Iim1[2f(x)—g(x)]=3,
X—»
Tinh g (1).
5.15. Xét tinh lién tuc clia cac ham sb sau trén tap xac dinh cta ching:

_J1+x2 néu x <1
14—){ néu x>1.

X

; b) f(x
x? +65x+6 ) £ix)

a) f(x)=

5.16. Tim gia tri cia tham sé m dé ham sé

. M.
f(x):{smx néu x>0

-Xx+mnéu x<0
lien tuc trén R.

5.17. Mot bang gia cwoc taxi duwoc cho nhw sau:

Gia mo cua 4 PG OF i

| Gia e cac km tiép theo Gi CiFeie i kin thiv 31
(0,5 km dau) den 30 km
10 000 dbng 13 500 déng 11 000 dbng

a) Viét cong thirc ham sé mé ta sé tién khach phai tra theo quang dwéng di chuyén.

b) Xét tinh lién tuc ctia ham sé & cau a.
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