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TRONG KHONG GIAN

Chuong nay, ta sé tim hiéu vé quan hé vuéng géc, goc, khodng cach va thé tich
trong Hinh hoc khéng gian.

HAI PUONG THANG VUONG GOC

THUAT NGU . KIEN THUC, Ki NANG

+  Goc giira « Nhan biét géc gitra hai dwdng thang.
hai dwéng thang + Nhan biét hai dwérng théng vuéng goc.

+  Hai dwong thang .+ Chirng minh hai dwong thing vuéng goc trong mét sé
vudng goc : tinh hudng don gian.

. Van dung kién thirc vé quan hé vuéng géc gitra hai dwong
: thang dé mé td mét sO hinh anh thuc té.

P6i voi cac nut giao théng cung mirc hay khac
murc, dé co thé dé dang bbd tri cac nhanh ré va
dé nguoi tham gia giao théng cé géc nhin dam
bdo an toan, khi thiét ké ngudi ta déu cb gang
dé cac tuyén dudng tao véi nhau mét géc dd 1on
va tot nhat 1a goc vudng. Poi véi nut giao théng
cung mure, twc la cac dudng giao nhau, thi goc
gi(ra chung la géc gitra hai dwdng thang ma ta da
biét. Con dbi véi nat giao khac mue, tire 1a cac
dwdng chéo nhau, thi goc gira ching dwoc hiéu  — - |
nhu thé nao? Bai hoc nay sé dé cap téi déi trong Hinh 7.1. Niit gigo (khédc mic)

toan hoc twong rng. Thanh phd H6 Chi Minh
(Anh: vnexpress.net)




1. GOC GIUA HAI PUONG THANG

) Mol Trong khéng gian, cho hai duong
thang chéo nhau m va n. T& hai diém
phan biét O, O'tuy y lan lwot ké cac cap
duwdng thang a, b va a', b’ twong Ung
song song voi m, n (H.7.2).

a) Mbi cap dwéng thang a, a' va b, b’ cb
cung thuéc mét mat phang hay khoéng?

b) LAy cac diém A, B (khac O) twong
ing thudéc a, b. Puong thang qua
A song song v&i OO' cat a' tai A’
dudng thang qua B song song Voi
OO0’ cat b' tai B Giai thich vi sao
OAA'Q’, OBB'O’, ABB'A’ 1a cac hinh
binh hanh. Hinh 7.2

Il

c) So sanh gbc gi(ta hai duwong thang a, b va goc gilra hai dwong thang a’, b’

(Goi y: Ap dung dinh li cdsin cho cac tam giac OAB, O'A'B").

f’ "
Goc gifra hai dwong thang m va n trong khéng gian, ki hiéu (m, n), 1a goc gira hai dwong
thang a va b cung di qua mét diém va twong (*ng song song v&i m va n.

Chay

+ Pé xac dinh goc gilra hai dwong thang chéo nhau a va b, ta co thé 1ay mot diém O thudc
dwong thang a va qua d6 ké duwdng thang b’ song song voi b. Khi dé (a, b) =(a, b’).

+ V6i hai dwdng thang a, b bat ki: 0° < (a, b)<90°,

A
ﬂ Néu a song song hoac trung voi a’' va b song song hoac trung voi b'thi (a, b) va (a’, b’)
co mdi quan hé gi?

Y Vi du 1. Cho hinh hép ABCDA'B'C'D' c6 cac mat la cac hinh vuéng. Tinh cac goéc
(AA', CD), (A'C’, BD), (AC, DC').
Giai. (H.7.3)

V-i CD H AE nén (A:A‘, FD) -— (AA', AB) — 905. Tcl’ gléc ACC'A' A - D
co cac cap canh ddi bang nhau nén né la mét hinh binh hanh.
Do do, A'C'// AC. Vay (A'C', BD)=(AC, BD)=90°. N
Twong tw, DC'// AB'. Vay (AC, DC') = (AC, AB'). Tam giac |

AB'C c6 ba canh bang nhau (vi 1a cac dwdng chéo cla cac e S
hinh vudng c6 dé dai canh bang nhau) nén né la mét tam T L

i
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giac déu. Tlr d6, (AC, DC')=(AC, AB')=60°. A

B C

Hinh 7.3



') Vin dung. Kim tw thap Kheops la kim tw thap I&n nhét trong cac kim tu thap & Ai Cap,
dwoc xay dung vao thé ki 26 trwéc Céng nguyén va |a mét trong bay ki quan cla thé gidi
co dai. Kim tw thap cé dang hinh chdp véi day |1a hinh vudng ¢ canh dai khoang 230 m, cac
canh bén bang nhau va dai khoang 219 m (kich thwéc hién nay). (Theo britannica.com).

Tinh (gan dung) goéc tao bdi canh bén SC va canh day AB cua kim tw thap (H.7.4).

Hinh 7.4

2. HAl DPUONG THANG VUONG GOC

) 92, D6i v&i hai canh cira trong Hinh 7.5, tinh goc
gitra hai dwong meép cira BC va MN.

Hai dwéng thang a, b duoc goi la vuﬂng goc vo
nhau, ki hiéu a L b, néu goc giira chiing bang 90°.

A1 r . 5

ﬂ Néu dudong thang a vudng goéc voi dwong thang
b thi a cé vubéng gbc véi cac dudng thang song
song voi b hay khong?

'} Vidu 2. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D' (H.7.6).

a) Xac dinh vi tri twong déi cla hai dwéng thang AC va BD"

b) Chirng minh rang AC va B'D' vudéng géc vé&i nhau khi va
chi khi ABCD la mét hinh thoi.

Giai

a) Hai dwong thang AC va B'D’ 1an lwot thudc hai mat phang
song song (ABCD) va (A'B'C'D") nén chuiing khéng co diém ,
chung, tire 1a chung khéng thé tring nhau hoac cat nhau. Hinh 7.6

T(r giac BDD'B’ c¢6 hai canh d6i BB' va DD’ song song va bang nhau nén né 1a mét hinh
binh hanh. Do d6 B'D'song song v¢oi BD. Mat khac, BD khéng song song v&i AC nén
B'D' khéng song song véi AC.

Tw nhirng diéu trén suy ra AC va B'D’' chéo nhau.



b) Do B'D' song song v&i BD nén (AC, B'D) = (AC, BD). Do do, AC va B'D’ vuéng goc voi
nhau khi va chi khi AC va BD vudng goc véinhau. Do ABCD la hinh binh hanhnén AC
vudng géc voi BD khi va chi khi ABCD la hinh thoi.

A
) Luyén tip. Cho tam gidc MNP vudng tai N va mét diém A - "
nam ngoai mat phang (MNP). Lan lwvot lay cac diém B, C, D
sao cho M, N, P twong (rng la trung diém cla AB, AC, CD
(H.7.7). Chirng minh rang AD va BC vuéng goéc voinhauva B C
cheo nhau.
FI
D Hinh 7.7
BAlI TAP
7.1

. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C' c6 cac day la cac tam giac déu. Tinh géc (AB, B'C).

7.2, Cho hinh hép ABCP,A’B'C’D’ c6 cac canh bang nhau. Chirng minh rang t( dién ACB'D’

cO cac cap canh doi dién vudéng goéc v&i nhau.

Cho tir dién ABCD c¢c6 CBD = 90°.

a) Goi M, N twong tng la trung diém cla AB, AD. Chirng minh rang MN vudng goc
vOi BC.

b) Goi G, K twong (rng la trong tdm cla cac tam giac ABC, ACD. Chirng minh rang
GK vudng goc voi BC.

x

7.4. Bbi véi nha gb truyén théng, trong cac cau kién: hoanh, qua giang, xa cai, rui, cot twong
(kng dwoc danh sé 1, 2, 3, 4, 5 nhuw trong Hinh 7.8, nhirng cdp cau kién nao vuéng
goc vol nhau?

Hinh 7.8



