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» Khodng cach + Xac dinh khoang cach giira cac doi twong diem,
. Chidu cao ciia hinh chép, dwéng thang, mat phang trong khéng gian.
hinh lang tru .+ Xac dinh duong vudéng goc chung cua hai dudng

thdng chéo nhau trong cac trwérng hop don gian.

: « Van dung kién thirc v@ khoang cach vao mét sé tinh
* hudng thuc té.

«  BPuong widng goc chung

Khoang cach la khai niém duoc dung trong phiéu Iinh vwe
cua doi song. Trong bai hoc nay ta tim hiéu vé khoang cach
gitra diem, dwong thang, mat phang.

Hinh 7.73. Cac dau phun nuroe chira chay sprinkler cér1
duoc lap dat theo tieu chuan Ki thuat, trong dé ¢o tiet chuan |
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1. KHOANG CACH TU MOT DIEM BEN MOT BUONG THANG, DEN MOT MAT PHANG

) up1

a) Cho diém M va dudong thang a. Goi H |a hinh chiéu cia M trén a. V&i méi diém K thuéc a,
gidi thich vi sao MK > MH (H.7.74).

b) Cho diém M va mat phang (P). Goi H |a hinh chiéu cta M trén (P). V&i mdi diém K thudc
(P), giai thich vi sao MK = MH (H.7.75).
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Hinh 7.74 Hinh 7.75

.
« Khodng cach tir mét diém M dén mét dudng thang a, ki hiéu d(M, a), l1a khodng cach
gitra M va hinh chiéu H ctia M trén a.

+ Khoang céch tir mét diém M dén mét méat phang (P), ki hiéu d(M, (P)), 1a khoang cach
gi!a M va hinh chiéu H cia M trén (P).

. o

Cha v. d(M, a) = 0 khi va chi khi M € a; d(M, (P)) = 0 khi va chi khi M € (P).



Nhan xét. Khoang cach tir M dén dwdng thang a (mat phang (P)) 1a khoang céach nhé nhét

gilra M va mét diém thuéc a (thudc (P)).

Chi v. Khodng cach tir dinh dén méat phang chira méat day ctia mot hinh chép dwoc goi la

chiéu cao cta hinh chop dé.

) Vidu1. Cho hinh chép déu S.ABC. Biét dd dai canh
day, canh bén twong (ing bang a, b (a < by/3). Tinh
chieéu cao cua hinh choép.

Giai. (H.7.76)

Hinh chiéu cla S trén mat phang (ABC) la tam O
clia tam giac déu ABC. Trong tam giac déu ABC,

a
J3

2
SO =+SA? — OA? - Jb? -‘%_

ta c6 OA =—. Trong tam giac vuong SOA, ta c6

Vay chiéu cao cha hinh chép la SO = Jbi’ - % :

) Luyén tdp 1. Cho hinh lang tru dieng ABC.A'B'C’'¢o
ABC la tam giac vubéng can tai A, AB=a AA'=h
(H.7. 7).

a) Tinh khoang cach tir A dén mat phang
(BCCB).

b) Tam giac ABC'’la tam giac gi? Tinh khoang
cach tir A dén BC'
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Hinh 7.76

Hinh 7.77

2, KHOANG CACH GIJA CAC BUONG THANG VA MAT PHANG SONG SONG,

GIUA HAI MAT PHANG SONG SONG

) w2, Cho dwéng thang a song song v&i mat
phang (P). Lay hai diém M, N bat ki thudc a va
goi A, B twong (rng la cac hinh chiéu cta ching
trén (P) (H.7.78).

Giai thich vi sao ABNM la mot hinh chitr nhat va
M, N c6 cung khoang cach dén (P).

-

Hinh 7.78

Khoang cach gilra dwéng thang a va méat phang (P) song song véi a, ki hiéu d(a, (P)),

|a khodng cach tir mot diém bat ki trén a dén (P).




) no3. a) Cho hai duwéng thang m va n song song voi

nhau. Khi mét diém M thay dbi trén m thi khoang céch
tir N6 dén dwong thang n co thay doi hay khong? M

b) Cho hai mat phang song song (P) va (Q) va mét
diém M thay dbi trén (P) (H.7.79). Héi khoang cach
tr M dén (Q) thay ddi thé nao khi M thay doi?

« Khoang céach gilra hai mat phang song song (P) va ]
(Q), ki hiéu d((P), (Q)), 1a khoang cach tir mét diém
bat ki thudc mat phang nay dén mat phang kia. Hinh 7 79

i
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« Khoang céach giira hai dwdng thang song song m
va n, ki hiéu d(m, n), la khoang cach tir mét diém

_ thudc duong thang nay dén duong thang kia. J

Y

Néu duwéng thang a thudc mat phang (P) va mat phang (Q) song song voi (P) thi gilra
d(a, (Q)) va d((P), (Q)) cd mbi quan hé gi?

Cht v. Khodng céach giira hai day cia mét hinh lang tru dwoc goi 1a chiéu cao cGa hinh
lang tru §o.

» Vi du 2. Cho hinh hép dirng ABCD.AB'C'D’ @ay la céc hinh thoi c6 canh bang a,
BAD =120° AA' = h. Tinh cac khoang cach gi(ra A'C' va (ABCD), AA’va (BDD'B)).

Giai. (H.7.80)

Puédng thang A'C’ thudc mat phang (A'B'CD) nén né6 B
song song véi mét phang (ABCD). Do ABCD.A'B'C'D'la
hinh hdp dirng nén A'A | (ABCD). Iy

Vay d(A'C’.(ABCD)) = d(A".(ABCD)) = A'A = h.

Do AA' song song voi BB' néen AA' song song voOI
(BDD'BY). Goi O la tdm cua hinh thoi ABCD. Do AO | BD
va AO | BB'nén AO L (BDD'B'"). Vay khoang cach gilra
AA’va (BDD'B’) bang do dai doan thang AO.

Tam giac BAD cantai Avaco BAD =120° nén ABO = 30°.

Do dé, trong tam giac vuéng AOB, ta cé AO = %AB = %.
Vay khoang cach gitra AA'va (BDD'B") bang g.

» Luyén tap 2. Cho hinh chép S.ABC cé SA | (ABC),SA=h.
Goi M, N, P twong (rng la trung diém cliia SA, SB, SC.

a) Tinh d((MNP), (ABC)) va d(NP, (ABC)).
b) Gia sir tam giac ABC vuong tai Bva AB = a.
Tinh d(A, (SBC)).

B
Hinh 7.81



) Vin dung. O mot con déc lén cau, nguoi ta dat moét khung khéng ché chiéu cao, hai cot
clia khung ¢é phuong thang dirng va cé chiéu dai bang 2,28 m. Buwdng thang néi hai chan
coét vubng goc véi hai dwdng mép doc. Thanh ngang dwoc dat trén dinh hai cot. Biét doc
nghiéng 15° so phwong nam ngang. Tinh khoang céach gitra thanh ngang ctia khung va mat
duwdng (theo don vi mét va lam tron két qua dén chir s thap phan thi hai). Hoi cau nay ¢
cho phep xe cao 2,21 m di qua hay khong?

Hinh 7.82. Tai dau mot s6 cau vuot ta ¢6 thé bat gép
khung khong ché chiéu cao.

3. KHOANG CACH GIUA HAI PUONG THANG CHEO NHAU

) Hp4. Cho hai dwong thang chéo nhau a va b. Goi (Q) la

a
mat phang chira dwdng thang b va song song voi a. Hinh U e
chiéu a’'cla a trén (Q) cat b tai N. Goi M |a hinh chiéu ctia N '_i_',,,,-ﬂ"'-'f'""#
enaHTes. Y UI LUUL SUnNLe | L

a) Mat phang chira a va a'co vuéng goc vai (Q) hay khéng? g ek g,
b) Pwong thang MN co vudng goc voi ca hai dwong thang a /é‘ N b

va b hay khong?

c) Néu mbi quan hé cua khoang cach gitra a, (Q) va dd dai
doan thang MN.

Puong thang A cit hai dwdng thang chéo nhau a, b va
vudng goc véi ca hai dwdng thang dé dwoc goi la duong
vudng goc chung cua ava b.

Néu duong vudng géc chung A cat a, b twong (rng tai M,

N thi @ dai doan thang MN dwoc goi la khodng cach gilra
hai dwéng thang chéo nhau a, b.

Hinh 7.84



Nhan xet

.+ Khoang cach gilra hai dwong thang chéo nhau bang khoang cach gitra mét trong hai
dwong thang dé dén mat phang song song véi né va chira dudng thang con lai (H.7.85).

. Khoang céach gilra hai dwdng thang chéo nhau bang khodng cach gilra hai mat phang
song song, twong rng chira hai dwéng thang dé (H.7.86).

(K7~

Hinh 7.85 Hinh 7.86

) Vidu3s. Chohinhchép S.ABCc6 SA | (ABC), AB=a,ABC = 60°.
Xac dinh dwong vudng goc chung va tinh khoang cach gitra hai
dudng thang SA va BC.

Giai. (H.7.87)

Goi H |a hinh chiéu cta A trén BC. Tam giac ABH vuéng tai H va
c6 AB =a, ABH =60° nén BH :;.

Do SA vuéng géc voi mat phang (ABC) nén AH la dwdng vudng
goc chung cua SA va BC (H thudc tia BC va BH = g ).
Khoang cach gilra hai dwong thang SA va BC Ia

a
d(SA,BC)= AH =AB-sinA‘§H=#.
b
) Khim pha. Cho dudng thang a vudng goc véi mét phang (P) va /éfp// /
cat (P) tai O. Cho dwong thang b thuéc mat phang (P). Hay tim £)71 H

moi quan hé gilra khoang cach gilra a, b va khoang cach tir O I
dén b (H.7.88). Hinh 7.88

Hinh 7.87

U

Y Luyén tdp 3. Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh vuéng canh a,
SA 1 (ABCD), SA=av/2.
a) Tinh khodng cach tir A dén SC.
b) Chirng minh rang BD L (SAC).

¢) Xac dinh dwdng vudng géc chung va tinh khoang cach giira 4
BD va SC. -

rnn-l-nl-nﬂ—m-nl

Hinh 7.89

) Thao ludn. Khoang cach giira hai hinh dwoc néu trong bai hoc (diém, dudng thang, mat phang)
la khodang cach nhé nhat gilka mét diém thudc hinh nay va mét diém thudc hinh kia. Hay
thao luan dé lam ré nhan xét nay.
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. M6t bé nuwéc coé day thubc mat phang nam ngang.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la mot hinh vuéng canh a, mat bén SAD la mot tam giac
déu va (SAD) L (ABCD).

a) Tinh chiéu cao cta hinh chop.
b) Tinh khoang cach gilra BC va (SAD).
c) Xac dinh dwéng vudng goc chung va tinh khoang cach gilra AB va SD.

_ Cho hinh hép chir nhat ABCD.A'B'C'D'c6 AA'=a, AB=b, BC = c.

a) Tinh khoang cach gilra CC'va (BB'D'D).
b) Xac dinh dwong vudng goc chung va tinh khoang cach gitra AC va B'D".

. Cho t(r dién ABCD c6 cac canh déu bang a. Goi M, N twong (rng la trung diém ctia cac

canh AB, CD. Chirfng minh rang:

a) MN la dwong vudng goc chung cua AB va CD.

b) Cac cap canh dbi dién trong tir dién ABCD déu vudng goc voi nhau.

Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D' c6 canh a.

a) Chirng minh rang hai mat phang (D'AC) va (BC'A) song song v&i nhau va
DB’ vudng gbc véi hai mat phang do.

b) Xac dinh cac giao diém E, F cta DB’ voi (D'AC), (BC'A). Tinh d((D'AC), (BC'A)).

Gia d& ba chan o Hinh 7.90 dang duoc méflsao cho ba

goc chan cach déu nhau mét khodng cach bang 110 cm.

Tinh chiéu cao cla gia do, biét cac chan cla gia do

dai 129 cm.

Trong tredng hop nay, dd sau clia bé I3 khoadng cach
gilra mat nudc va day bé. Giai thich vi sao dé do dd
sdu cla bé, ta co thé tha qua doi cham day bé va do
chiéu dai ctia doan day doi nam trong bé nuwéc.

Hinh 7.90

~—= Em coO biét? ¢

Vi sao vung phia bac chi tuyén Bac va vung phia nam chi tuyén Nam tia sang mat troi
khéng bao gi® vudng goc véi mat dat (tre 1a, khdng xay ra hién twong dirng bong thuc
sw tai do)? (Theo nationalgeographic.com) (H.7.91a).

Tia sang mat trdi chi vubng goc véi mat dat (tire 1a cé hwéng di qua tam Trai Pat) tai
vi tri P, trén mat dat thuéc doan thang ndi tam O cda Trai Déat va tam / cia Mat Troi
(H.7.91b).

Puéng thang Of thude mat phang chira quy dao clia Trai DAt va truc quay SN (Bac — Nam)
cta Trai Pat ludn tao voi mat phang d6 mot goc khoang 66,5°. Tir do ta cd thé rut ra
NOI > 66,5°.

M&i vi tri P thudc vung phia bac chi tuyén Bac deu co vi d6 bac ¢ >23,5° tic la
NOP =90° - ¢ < 66,5°. D& y rang ON vuéng géc véi mét phang xich dao, nén OP tao
v&i mat phang xich dao va duwdng thang ON hai géc phu nhau.
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Mat khac, néu xay ra hién twong dlrng bong thue su & vi tri P thi diém P thudc doan
thdng O/ va do d6 NOP = NOI = 66,5°. Didu nay dan t&i mau thuln, Do dé, khéng thé
xay ra hién twong dirng bong thwe sw tai P.

Trong md hinh toan hoc dwoc dé cap & trén, ching ta thay, tai méi thdi diém, chi cé thé
xay ra hién twong dirng bong thure s tai mét vi tri (4o 1a tai vi tri P, trén mat dat va thuéc
doan thang O), do dd, nhin chung ngay cé & cac vi tri thudc ving gitra hai dwdng chi
tuyén Bac, Nam (co vi dé nhé hon 66,5°), trong mét ndm clng rat hiém khi xay ra hién
twong durng bong thuc sur.

Tuy vay, hién twong dirng boéng tai mét vi tri trén mat dat duwoc hiéu theo nghia réng
hon; do la hién twong tia sang mat troi chiéu triee dién toi Trai Bat tai vi tri 6. N6 xay
ra khi dwéng kinh tuyén di qua vi tri d6 va tadm / clia Mat Troi cung thudc mét nira méat
phang bo* NS. Nhuw vay, tai méi vi tri trén mat dat, méi ngay déu xay ra hién twong dirng
béong. Cac vi tri thudc cling mét kinh tuyén thi xay ra hién twong dirng béng tai cung mét
thoi diém, goi la gilra trua (trong khoang 12 gié triva cong, trir 16 phut).

Goc gilra dwdng thang chira tia sang mat tréi va mat phang nam ngang tai mét vi tri lac
gilra trora dwoc goi la goc Mat Troi (nhw da phan tich & trén, nhin chung, géc nay nhon).
Goéc Mat Troi co anh hwdng téi swr hap thu nhiét tir Mat Troi cla Trai Dat, tao nén cac
mua trong nam trén Trai Pat, chang han vao mua heé, géc Mat Trdi [&n nén nhiét dd cao.




